CONCURSUL INTERJUDETEAN DE MATEMATICA
“ PETRU MOROSAN -TRIDENT ”
Editia a IX-a, Sectiunea B (M, ),
Briila, 11 - 12.11. 2011

Barem de corectare

CLASAaXa

1. Se considerd numarul real a = 3/4+\/§ +3/4—\/§.

i) Sa se verifice relatia a’ —6a—8=0.

i) Sa se calculeze log, (a2 —6)+loga (§+ 6)"'10:‘%1 (lj
a s\a

2

%k sk ok
Soluftie:
i a3=4+\/§+4—\/§+3ag/(4+\/§)-(4—\/§) ............................................................................... Ip
@' =8+3AV16=8 =50 =600 =8 =0 ..oeoeoeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeee et 2p
ii) a3—6a—8=0:>a2—6=§:>a2=§+6 ................................................................................... 2p
a a

8 ) 1
log,| — [+log, a” +log, —=3-10g,a+2+108, a=5...cccccceeiiiininiiiiiiiiiiiii 2p

a S a
Total 7 p

2. Sa se afle numerele reale x si y astfel Incat:

X2+ +10x—4y+29 +/x* + y* —10x+4y+29 < 2/29.

Carmen si Viorel Botea

Soluftie:
JE+5) +(3=2) 43 (r=5) +(3+2)° 229 oo 1p
Fie A(=5,2),B(5,-2).M (x,y).Avem MA+MB>AB, AB=116 =229 ..........cccooumrreee...... 2p

Conform enunfului, avem MA + MB < AB . Egalitatea are loc cand M € [AB], adica:

y__zzizjx:ﬂe [-5,5]
x+5 x-5 2

Deci ye [—2, 2] ................................................................................................................................ Ip

Total 7 p



3. Avem la dispozitie un numar nelimitat de jetoane pe care sunt scrise numerele 5, 7 sau 11. Un
numar ne N* se numeste simpatic dacd gasim un numar de jetoane astfel incat suma numerelor
scrise pe ele sa fie egala cu n.

a) Demonstrati ca numarul 13 nu este simpatic.

b) Aratati ca numerele:14, 15, 16, 17 si 18 sunt simpatice.

¢) Demonstrati ca orice numar natural n >14 este simpatic.

%k sk ok
Soluftie:
Fie x,y,z numarul jetoanelor pe care sunt scrise numerele 5,7, respectiv 11.
a) Sx+7y+11z#13, Vx,y,ze€ N = numarul 13 nu este Simpatic.............c.cccccverevreerrieeerreeenen. 2p
b) 14=2-7;15=3-5,16=1-5+1-11;17=2-5+1-7;18=1-7+1-11 =14, 15, 16, 17, 18 sunt
NUMETE STIMPALICE. .......ooiiiiiiiiiiieiie ettt ettt e bt e bt e et e e teeeabe e beessbeeseesaseeseasnseeseesnsaans 2p
14 - simpatic = 19 - simpatic (19=1-5+2-7)
15 - simpatic = 20 - SIMPAtIC (20 =4-5) ....ccovuriuriirririeieieeireetieie e Ip
¢) 16 - simpatic= 21 - simpatic(21=2-5+1-11)
17 - simpatic= 22 - simpatic (22=3-5+1-7)
18 - simpatic =23 - simpatic (23 =1-5+1-7+1-11) ceoorriereiriereee e Ip

Deci, din n- simpatic, deducem ca si (n+5) este simpatic si in mod inductiv, rezultd ca orice

numar natural 7 >4 este SIMPALIC..........cooouiiiiiiiiiii e Ip

Total 7 p



